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Introduccién:

El estudio de las extensiones tipicas, ¥ -tipicas y estrictamente ¥-tipicas fué iniciado
por el Prof. Vigil en [5] dentro del marco de la teoria de Polinomios Ortogonales sobre curvas
algebraicas en el plano complejo. Fundamentalmente se trata de resolver problemas

relativos a la localizacién de las raices de los P.O. .

El anélisis de las sucesiones de P.O. estrictamente tipicas en R ha sido desarrollado en

[1], donde se prueba que, en este caso, el ser estrictamente tipica equivale a ser una sucesién
clasicade P.O.

En [3] dimos una nueva caracterizacién de las extensiones tipicas. Concretamente

~
vimos que un segmento {P,‘(z)};:=0 de P.O. es estrictamente tipico si la matriz D, es
fuertemente normal. La matriz f)n es la matriz truncada del operador multiplicacién por z en

I - espacio de los polinomios- respecto de la S.P.O.N.

Aqui probaremos, en primer lugar, que las Ginicas matrices de Hessenberg -ﬁn lo es-
fuertemente normales son las tridiagonales. En segundo lugar veremos que una matriz
tridiagonal normal con subdiagonal real y positiva -otra caracteristica de 3,,- tiene siempre
sus autovalores sobre una recta. Como los autovalores de ﬁn son los ceros de Pp(z) el
corolario es obvio: las sucesiones de P.O. estrictamente Y-tipicas pueden construirse

unicamente cuando ¥ es una recta del plano complejo.

Definicién:

Sea Aj, una matriz cuadrada compleja de orden n; llamaremos (Ap)x conk s n, k € N

a la matriz que resulta de tomar en A, las k primeras filas y columnas.
Diremos que A, es fuertemente normal si (Ap)x es normal para k = 2,3, ...,n

Observacién 14:

Cuando hablamos de matrices de Hessenberg (superiores) es decir aquellas

A = (aij):.' j=1 tales que a;;=0si j+1<i, nos referimos a matrices de Hessenberg cumpliendo
aj+1,i*0 1sisn-1.
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Anélogamente cuando afirmamos que una matriz A’I =(a es tridiagonal, es

n
Pig=1

decir a;;=0si li-jl >1, aludimos a matrices que verifican aj 4+ i #0ya;j+1#0i =1,2,.,n-1.
Proposicién 12:
Las Gnicas matrices de Hessenberg fuertemente normales son las tridiagonales.

Observacién 23:

Es fécil ver que toda matriz tridiagonal normal es fuertemente normal; el reciproco
obviamente no es cierto, cualquier matriz hermitiana es fuertamente normal y no tiene
porque ser tridiagonal.

Proposicién 22:

Sea A, una matriz tridiagonal compleja con subdiagonal real y positiva, si es normal
entonces sus autovalores estan sobre una recta.

Teorema:

Sea ¥ una curva algebraica en C y sea {P"(z)};"=0 un segmento de P.O. relativos a

estrictamente x -tipico; entonces b’ es necesariamente una recta.
Qhservacién final:

Este altimo resultado es un paso adelante en la demostracién de la imposibilidad de
hallar distribuciones sobre ¥ -cuando ¥ no es una recta- tal que todos los ceros de los P.O.
asociados a ella esten sobre ) .
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