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En el Algebra de Rey Pastor (I, § 14, n® 92) se encuentra
un teorema preliminar al estudio general del método de Griffe
que acota el error de la variable en funcién del error de la fun-
cién. El teorema en cuestion afirma que dadas dos ecuacioncs
de grado n, f(z)=0, f(z)=>% cada rai de una de ellas difiere

de una raiz de la otra en menos de ‘/ 151, suponiendo reducido a

la unidad el primer coeficiente.

Ostrowski, que se ha ocupado ampliamente de este método
de resolucién de ecuaciones (1) hace observar que no se trata de
una correspondencia rafz a raiz (lo que por otra parte resulta
evidente en la demostraciéon de Rey Pastor), esto es, que si son
Ty, By --vs Ly 1aS soluciones de f(x)=0 no siempre se verificara
que existan %'y, ..., @, soluciones de f(z)="> tales que

]x'i'—xilém

apoyando su indicacién en el siguiente ejemplo:

f<w>=w3+§2—]75w2—1‘

g(z) =3+ —%—‘751)2

(*) Becherches sur la methode de Griffe et les zéros des polynomes et des
séries de Laurent (Acta Mathematica, t. 72).
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siendo las raices de f(z) y de g(z) respectivamente.

LT 1
~«"712—1"/5952:”]/2 Ty= ;;f:() 62996
3 3-—
#y=0 =0 A‘JB:_—O-VZZ_LSS

»
zy=x, estd en el entorno V]ogi de z';, mientras que z; lo est§
en el de o, =2,.

Para que la correspondencia biunivoca deje de verificarse
no es preciso que se trate de raices multiples.

He aqui otro ejemplo nuestro con raices simples

fz)=23+322+0,562=0 }

 Pas<is
g(z)=23+322 0,56 x=2,88 l
Zy :—_—‘—2,8 .’L‘g :"‘0,2 -'L';_; :0
'y =-2 z,=—18 z’3=10,8

T, estd en el entorno 1,5 de 'y y #',, mientras que =, y
lo estén en el de o',

Vamos a ver que para valores de & suficientemente peque-
fios puede hablarse de correspondencia raiz a rafz.

a) En el caso de que f(z)=3% tenga Gnicamente rafces
simples, si & es tal que

oy m—

i—wi>2 )15l =120 ivj

como en cada entorno de radio I//I—é—} de cada raiz de f(z)=>%

tiene que hallarse una de f(z)=0, la correspondencia sera se-
guramente biunivoca.

b) En el caso de que en f(x)=0 haya raices multiples

n
también la misma condicién de que los entornos 2]/ [5] no se
imbriquen es suficiente. Sean Ty=2 = =Ty <Tpyy .. STy
las raices de f(z)=0.
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Tomamos 9, tal que

(1) o~ >2]/ 15| para p<jzn.

Por el teorema de la continuidad de las raices, cuando d
tiende a cero hay p raices de f(z)=0% que tienden a =z, lue-
go si en el entorno de z; fijado por un valor d; de d que
verifique (1) no hay p rafces de f(x)=2%;, para un valor da
5 suficientemenie pequefio tendrd que haberlas de f(z)=3 lo
cual es absurdo, pues por el teorema citado de Rey Pastor ca-
da raiz de la ecuacién aproximada f(z)=0% ha de moverse en

el entorno ‘n/m de alguna raiz de la dada f(z)=0 y la con-
dicién (1) supone que el entorno f/ |5,] de z; y con mds ra-

zén el ]n/l_é—i de cualquier 5<d; es exterior a los de las res-

tantes raices.
Resumiendo, si el valor de d es suficientemente pequefio pa-
ra que los entornos de dos raices desiguales cualesquiera de

f(z)=2% den interseccién nula, en cada entorno ]n/iﬁl de cada

rajz de la ecuacién aproximada habra tantas raices de la exacta
como indique su grado de multiplicidad, y viceversa.



